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1. Considere o seguinte problema do consumidor:

max u(cy) + Su(cs)

C1,C2,S1
sujeito a
c+s1 <y

co <yo+ (1+7)s1
Considere que o consumidor é um tomador de precos e a seguinte funcao de utilidade:
b,
u(c):ac—l—EC , ondea>0eb>0,

(a) Podemos escrever s; como s; = y; — ¢; e substituir em ¢y para encontrar o valor presente
do consumo e da renda.

C2 Y2
2 1
Cl+1+r y1+1+r (1)
(b) O Lagrangeano sera dado por:
L =u(c1) + Pu(ca) = A | + © Y1 — v2 (2)
1+7r 1+7r

(¢) Primeiro vamos derivar a Equagao 2 em relagao a ¢; e a ¢ e igualar a zero.

u'(c1) =

A
B +7r)u'(ca) = A
[gualamos os \’s e rearranjamos para obter a Equagao de Euler:

u'(e2) B 1
w(e) BT )

(d) Da forma funcional que definimos temos que «'(c) = a + bc. Logo, podemos reescrever a
Equacao de Euler como:

a-+bcy 1
a+be;  B(1+7)

E rearranjar para obter c;:

C1 =

Z(BL+7) =)+ B(L+r)e,



Entao, podemos substituir essa expressao na ROI.

a Ca Y2
- 1 -1 1 — =
p (A0 =D+ B e+ T = n
E rearranjar para obter cs:
1+7r Yo a
= | — — = 1 -1 4
& {B(HT)QH} {y1+1+r 2 (B(1+7) >] (4)

Por fim, substituimos ¢, na Equacao de ¢; e rearranjamos os termos para encontrar c¢;.

o = {1_—5(5(”7’) } [FBa+n -]+ {—5(1”) } {y + 2 ] (5)

1+7)2+1 BA+r2+1] [T 147

(e) Vamos analisar pela ética do consumo para tentar entender como o juros afeta a poupanga,
uma vez que, s = y — c. Intuitivamente, o efeito de um aumento da taxa juros no consumo
¢ ambiguo a principio. Um aumento na taxa de juros tem dois efeitos, efeito renda e efeito
substituicao. Primeiro, um aumento no juros reduz o valor presente descontado da renda no
periodo 2 e causa uma queda de consumo em ambos os periodos. Esse € o efeito renda. Segundo,
um aumento no juros faz com que fique caro consumir no periodo 1, logo o consumidor opta por
poupar mais, que por sua vez, resulta em queda do consumo no periodo 1 em favor do periodo
2. Esse é o efeito substituicao. Ao derivarmos c¢o em relagao a r nao fica claro se a derivada é
positiva ou negatival.

%  —aBP(147r)? —2aB(1+71) +a+ by — By)
or b(Br+ B+ 1)

Note que nao é simples entender algebricamente como a taxa de juros afeta o consumo, o
mesmo vale para a poupanca.

(f) O efeito marginal de um aumento transitério na renda é dado por Jc;/dy;, sendo que
i € (1,2). Temos entao:

- [

(g) O efeito marginal de um aumento permanente na renda é dado por d¢; /0y, +0c; /Jys, sendo
que i € (1,2). Temos entao:

ey | Oa 52+ T)
oy Oya  PL+r)2+1

862 862 (2 + ’l“)

o Oy BlrrPil

(h) Nesse item basta utilizar a forma funcional logaritmica na Equagao 3 e refazer os célculos,
que certamente sao muito mais simples do que com a forma funcional quadrética.

!Derivadas muito trabalhosas podem ser feitas utilizando-se o Wolfram Alpha.


https://www.wolframalpha.com/input?i=%281%2Br%29%2F%28B*%281%2Br%29%2B1%29*%28y1+%2B+y2%2F%281%2Br%29+-+a%2Fb+*%28B*%281%2Br%29+-1%29+%29

2. Essa questao é bastante semelhante a anterior. No entanto, aqui introduzimos no modelo os
ativos (a).

Temos no exercicio que:

a1 = (1+7)(as +ye — c) (6)
Ao = (14 1) (@1 + Y1 — Cra1) (7)

(a) Sabemos que a;49 = 0 e vamos utilizar isso para calcular a restrigdo orgamentéria inter-
temporal. Logo:

(14 7) (a1 + Y1 — ci41) = 0
At4+1 = Ct41 — Y41

Podemos substituir essa ultima expressao na Equacao 6 e rearranjar os termos para obter
a restricao orcamentaria intertemporal.

Ct+1 Yt+1 (8)

c+ =a+ Yy +
T4 AR 1+7r

(b) O Lagrangeano sera dado por:

Yt+1 Ct4+1 (9)

L = A —c —
u(c) + Bufcegr) + at+yl+1+r c1 T+r

(¢) Primeiro vamos derivar a Equagao 9 em relagao a ¢, e a ¢4 e igualar a zero.

() = A
B+ 1) (crn) = A
[gualamos os A’s e rearranjamos para obter a Equacgao de Euler:

u'(c1) 1
wie) ~ BAAT) 10)

(d) Sabemos que a derivada de u(c) = In(c) é v'(c) = 1/c. Entao, vamos usar isso na Equagao
10. Temos entao:

Ct 1

1 B+r)

G
“T B0+ (1)

Podemos substituir essa ltima expressao na restricao orgamentaria intertemporal, rearran-
jar e encontrar ¢4 1.

Ct41 Cey1 Yi+1
B(1+r) 1+r_at+yt+1+7“
1+ Yt+1
Coat | ———| = a4+ +
t+1 {5(1*'7”)} t T Yt 11r
1+7r
Ciy1 = {ﬁ(lTﬁ)} (ac +ye) + (%) Yt+1 (12)
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Para encontrar ¢; basta substituir ¢, na Equacao 11.

o= (755) w0+ ) e -

(e) Vamos derivar ¢; em relagao a a;.

oc 1
—“—_(——)>0
8@,5 1+ 6
Dado a nossa fungao de utilidade, um aumento na riqueza (a;) desloca a restrigao or¢amentéria
intertemporal para cima e para a direita e aumenta c;.

(f) Neste item basta utilizar a nova forma funcional na Equacao 10 e refazer os célculos.

3. Ver a resolucao na minha pagina.


https://mj-ribeiro.github.io/blog/poupan%C3%A7a/

